
1 
 

    6.वतु [ळ 

Extra Questions 
 

Ĥ. 1)  वतु [ळाची ǒğÏया 13 सेमी असून जीवेची लांबी 10 सेमी  

       आहे तर ×या जीवेचे केġǒबदंपूासूनचे अंतर काढा.  
 
 
 
 
 

 

उकल : Ǒदलेãया आकृतीमÚय,े जीवेची लांबी MN = 10 सेमी. 

       आͨण वतु [ळ कɅ ġ A आहे. 

       वतु [ळाÍया कɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लंब जीवेस दभुागतो.  

												∴ MB = BN = 5 सेमी आͨण 

              AN = 13 सेमी    ... (Ǒदलेले आहे) 

         काटकोन ∆	ۼ۰ۯ मÚये,  

۰૛ۯ																	 + ૛ۼ۰ =  ૛ ... (पायथागोरसÍया ĤमेयावǾन)ۼۯ

۰૛ۯ																	 + (૞)૛ = (૚૜)૛  
۰૛ۯ																 = (૚૜)૛ − (૞)૛  
۰૛ۯ          = ૚૟ૢ − ૛૞  
۰૛ۯ															 = ૚૝૝  
۰ۯ														 = ૚૛ सेमी.  

										∴ जीवेचे कɅ ġापासूनचे अंतर 12 सेमी आहे.  
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Ĥ. 2)   शजेारȣल आकृतीमÚये, O हा वतु [ळाचा कɅ ġ आहे ×याची 

            जीवा AB = 10 सेमी आͨण OP ⊥ AB आहे तर AP     

            लांबी काढा. 

 
 
 
 
 
 

उकल : OP ⊥ AB   ... Ǒदलेल ेआहे. 

           AB चा P हा मÚयǒबदं ूआहे.  

     					∴ ۾ۯ = ૚
૛
  ۰ۯ

۾ۯ																 = ૚
૛

× ૚૙	 − − −	 [∵ ۰ۯ = ૚૙	सेमी	]   

۾ۯ																	 = ૞ सेमी. 

Ĥ. 3)  वतु [ळाची ǒğÏया 41 सेमी आहे. वतु [ळाचे कɅ ġापासनू      

     जीवेपयɍतच ेअंतर 9 सेमी आहे तर जीवेची लांबी काढा. 
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उकल : O हा वतु [ळाचा कɅ ġ आहे.  

											∴ ǒğÏया ON = 41 सेमी. 

											∴ OP = 9 सेमी.  

       रेख OP ⊥ जीवा MN  

            MN = PN ... (कɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो.)  

         काटकोन ∆	ۼ۾۽ मÚये,  

૛۾۽          + ૛ۼ۾ =  ૛  ... (पायथागोरसÍया ĤमेयावǾन)ۼ۽

															(ૢ)૛ + ૛ۼ۾ = (૝૚)૛   
૛ۼ۾															 = (૝૚)૛ − (ૢ)૛  
૛ۼ۾															 = ૚૟ૡ૚ − ૡ૚  
૛ۼ۾															 = ૚૟૙૙  
ۼ۾          = ૝૙  
										∴ ۾ۻ = ۼ۾ = ૝૙ सेमी. 

       आͨण, ۼۻ = ۾ۻ +  (M - P - N) ...  ۼ۾

                      MN = 40 + 40 
                      MN = 80 सेमी. 

       जीवेची लांबी 80 सेमी आहे.  

 Ĥ. 4)     शेजारȣल आकृतीमÚये, O हा वतळुाचा कɅ ġ आहे. जर  

  AB = 8 सेमी आͨण OP = 3 सेमी तर वतु [ळाची  

      ǒğÏया काढा. 

उकल : रेख OP ⊥ रेख AB 
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               AB चा मÚयǒबदं ूP आहे.  

۾ۯ																 = ૚
૛
۰ۯ = ૚

૛
× ૡ = ૝	ܕ܋  

        काटकोन ∆	ۯ۾۽ मÚये,  

       ǒğÏया OA = √۾۽૛ +  ૛۾ۯ

         = √૜૛ + ૝૛ 
                = √ૢ + ૚૟ 
         = √૛૞ 
       =  5 सेमी. 

      ∴ रेख OA = 5 सेमी àहणजेच वतु [ळाची ǒğÏया = 5 सेमी.  

Ĥ. 5)  शेजारȣल आकृतीमÚये वतु [ळाचा कɅ ġ O आहे, आͨण OP =    

    OQ. जर AP = 4 सेमी आहे तर CD ची लांबी काढा.  

उकल : जीवा AB आͨण जीवा CD हे कɅ ġापासून समान अंतरावर आहेत. 

۰ۯ          = ۱۲   

       
૚
૛
۰ۯ = ૚

૛
۱۲  

۾ۯ															 = ૚
૛
۱۲ .....   (AB चा  

               मÚयǒबदं ूP आहे.) 

             4 cm = ૚
૛
۱۲  

             ۱۲ = ૛ × ૝cm  

             CD = 8 cm. 
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Ĥ. 6)  वतु [ळकɅ ġ O पासून जीवा AB चे अंतर 3 सेमी आहे. जीवा  

     AB ची लांबी 8 सेमी आहे तर वतु [ळाचा åयास काढा.  
 
 
 
 
 
 

 

उकल : जीवा AB = 8 सेमी.  

        वतु [ळाचा åयास (d) = ?  

       वतु [ळकɅ ġापासून जीवा AB चे अंतर  

          AB = AM + MB  

           = AM + AM   ... (∵AM = MB)  

								∴ AB = 2AM 

         AM = MB = ૡ
૛
 = 4 सेमी. 

     काटकोन ∆ OMB, ∠	۰ۻ۽ = ૢ૙૙  

        OM = 3 सेमी आͨण MB = 4 सेमी. 

۰૛۽								 = ૛ۻ۽ +  ۰૛    ... (पायथागोरसÍया ĤमेयावǾन)ۻ
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				∴ ۰૛۽ = (૜)૛ + (૝)૛  

					∴ ۰૛۽ = 9 + 16   

					∴ ۰૛۽ = 25  

							∴ ۰۽ = ૞ सेमी. 

         OB = वतु [ळाची ǒğÏया = 5 सेमी.  

      वतु [ळाचा åयास = 2 × ǒğÏया 

            = 2 × 5 

            = 10 सेमी.  

     वतु [ळाचा åयास हा 10 सेमी आहे. 

Ĥ. 7)  एका वतु [ळाचा åयास 26 सेमी असून जीवेची लांबी 10  

     सेमी आहे तर ×या जीवेचे कɅ ġापासनूचे अंतर काढा.  
 
 
 
 
 
 

 

 

उकल : वतु [ळाची ǒğÏया = OB = 
૛૟
૛
 = 13 सेमी.  
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       जीवा AB = 10 सेमी.  

       कɅ ġापासून अंतर OM   

       जीवेची लांबी AB = 10 सेमी.  

												∴ AM = MB = 
۰ۯ
૛
 = 

૚૙
૛
 = 5 cm. 

     .... (कɅ ġातून जीवेस टाकलेला लंब जीवेस दभुागतो.) 

         काटकोन ∆ OMB, ∠	۰ۻ۽ = ૢ૙૙  

               OB = 13 सेमी, MB = 5 सेमी,  

۰૛۽														 = ૛ۻ۽ +  ۰૛  ... (पायथागोरस ĤमेयावǾन)ۻ

													(૚૜)૛ = ૛ۻ۽ + (૞)૛  
૛ۻ۽															 = (૚૜)૛ − (૞)૛  
૛ۻ۽															 = ૚૟ૢ − ૛૞  
૛ۻ۽															 = ૚૝૝  
ۻ۽																	 = ૚૛ सेमी. 

   जीवेचे कɅ ġापासनू अंतर 12 सेमी आहे.  

Ĥ. 8)  वतु [ळाची ǒğÏया 25 सेमी आहे. जीवेची लांबी 48 सेमी  

    आहे. तर P पासूनच ेअंतर काढा.  
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उकल : वतु [ळाची ǒğÏया PA = 25 सेमी. 

           PM ⊥ AB    ... (रचना) 

           PM हा AB चा दभुाजक आहे. 
           AM ≅ MB  
									∴ AM = MB = 

૚
૛
 AB = 

૚
૛

× 48 = 24 सेमी 

     काटकोन ∆ PMA मÚये, ∠	ۯۻ۾ = ૢ૙૙  

     पायथागोरसÍया ĤमेयावǾन,  
૛ۯ۾										 = ૛ۻ۾ +   ૛ۻۯ

									(૛૞)૛ = ૛ۻ۾ + (૛૝)૛  
૛ۻ۾											 = (૛૞)૛ − (૛૝)૛  
૛ۻ۾											 = (૛૞ + ૛૝)(૛૞ − ૛૝)  
૛ۻ۾       = (૝ૢ) − (૚)  
ۻ۾											 = ૠ × ૚  
ۻ۾											 = 7 सेमी. 

     वतु [ळाचे कɅ ġापासनूचे जीवेचे अंतर 7 सेमी आहे.  

Ĥ. 9) वतु [ळाची ǒğÏया 13 सेमी आहे. एका जीवेची लांबी 10  

           सेमी आहे तर कɅ ġापासूनचे जीवेचे अंतर काढा.  
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उकल : AB हȣ जीवा आहे.  

       वतु [ळकɅ ġ O पासनू ǒğÏया 13 सेमी  

            OA = 13 सेमी.  

										∴ O पासून OL ⊥ AB काढा.  

      वतु [ळाÍया कɅ ġातनू जीवेवर टाकलेला लंब जीवेस दभुागतो.  

ۺۯ													 = ૚
૛
۰ۯ = ૚

૛
× ૚૙ = ૞ सेमी. 

       काटकोन ∆	ۯۺ۽	मÚये, 

૛ۯ۽															 = ૛ۺ۽ +   ૛ۺۯ

૛ۺ۽																 = ૛ۯ۽   ૛ۺۯ−

૛ۺ۽																 = (૚૜)૛ − (૞)૛                 

૛ۺ۽																 = ૚૟ૢ − ૛૞  

૛ۺ۽																 = ૚૝૝  

														∴ ۺ۽ = 12 सेमी. 

     कɅ ġापासनूचे जीवेचे अंतर 7 सेमी आहे. 

Ĥ. 10)    जीवेची लांबी काढा. जीवेचे वतु [ळकɅ ġापासूनचे अंतर 8  

  सेमी असेल आͨण ǒğÏया 17 सेमी आहे. 
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उकल : O कɅ ġातनू जाणारȣ AB हȣ जीवा आहे आͨण ǒğÏया 17     

  सेमी आहे. 

           OL ⊥ AB काढा. OA जोडा.  

       तर , OL = 8 सेमी आͨण OA = 17 सेमी  

       काटकोन ∆	ۯۺ۽	मÚये, 

      पायथागोरसÍया ĤमेयावǾन,  
૛ۯ۽																	 = ૛ۺ۽ +   ૛ۺۯ
૛ۺۯ																	 = ૛ۯ۽ −   ૛ۺ۽
         	= (૚ૠ)૛ − (ૡ)૛  
             = (૚ૠ + ૚ૡ)(૚ૠ − ૡ)    

 														= ૛૛૞   
      ∴ ۺۯ = 15 सेमी. 

     वतु [ळाÍया कɅ ġातनू जीवेवर टाकलेला लंब जीवेस दभुागतो.  
              AB  = 2 × AL 
           = 2 × 15 
          =  30 सेमी. 
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Ĥ. 11)  AB आͨण CD वतु [ळांÍया दोन समांतर जीवा आहेत आͨण कɅ ġाÍया     

     ͪवǾƨ बाजूस आहेत तर AB = 10 सेमी, CD = 24 सेमी आͨण AB     

     आͨण CD मधील अंतर 17 सेमी आहे तर वतु [ळाची ǒğÏया काढा.  
 
 
 
 
 
 

 

उकल : AB आͨण CD वतु [ळांÍया दोन समांतर जीवा आहेत. 

            C (o, r) तर AB ∥ CD.  

           AB = 10 सेमी, CD = 24 सेमी  

          OL ⊥ AB आͨण OM ⊥ CD काढा.  

          OA आͨण OC जोडा.  

      तर OA = OC = r सेमी   

           ... (वतु [ळाÍया ǒğÏया) 

     आता, OL ⊥ AB आͨण OM ⊥ CD आͨण AB ∥ CD . तर  

        ǒबदं ूL, O, M हे एकरेषीय आहेत.  

       ∴ LM = 17 सेमी.  

              OL = x मान ूतर OM = (17 - x) सेमी 

      वतु [ळकɅ ġातनू जीवेवर टाकललेा लंब जीवेस दभुागतो.  
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              AL = ૚
૛
 AB = ቀ૚

૛
× ૚૙ቁ सेमी = 5 सेमी. 

        आͨण  

             CM = ૚
૛
 CD = ቀ૚

૛
× ૛૝ቁ सेमी = 12 सेमी. 

        काटकोन ∆	ۯۺ۽ मÚये,   
૛ۯ۽																			 = ૛ۺ۽ +   ૛ۺۯ
૛ۯ۽																		 = ࢞૛ + (૞)૛    ... (i) 
        काटकोन ∆	۱ۻ۽ मÚये,   
۱૛۽																		 = ૛ۻ۽ +    ૛ۻ۱
۱૛۽																	 = (૚ૠ − ࢞)૛ + (૚૛)૛    ... (ii) 
                (i) आͨण (iii) वǾन 

																	࢞૛ + (૞)૛ = (૚ૠ − ࢞)૛ + (૚૛)૛    
																	࢞૛ + ૛૞ = (࢞૛ − ૜૝࢞ + ૛ૡૢ) + ૚૝૝  
																࢞૛ + ૛૞ = ࢞૛ − ૜૝࢞ + ૝૜૜   
																						૜૝࢞ = ૝૜૜ − ૛૞  
																						૜૝࢞ = ૝૙ૡ  
																									࢞ = ૝૙ૡ

૜૝
  

                     ࢞ = 12 सेमी. 

       ࢞ = 12 सेमी हȣ ͩकंमत (i) मÚये ठेव.ू 
૛ۯ۽																			 = (૚૛)૛ + (૞)૛  
૛ۯ۽																		 = ૚૝૝ + ૛૞  
૛ۯ۽																			 = ૚૟ૢ  
ۯ۽             = ૚૜ सेमी. 

															∴ वतु [ळाची ǒğÏया 13 सेमी आहे. 
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Ĥ. 12)    कɅ ġ O असलेãया वतु [ळात AB = 16 सेमी, CD = 14  

 सेमी रेख OM ⊥ रेख AB व रेख ON ⊥ रेख CD जर  

              OM = 6 सेमी, तर रेख ON काढा.  
 
 
 
 
 
 
 

   

 

उकल:  कɅ ġ O असलेãया वतु [ळात AB = 16 सेमी, रेख OM ⊥ रेख AB 

           A - M - B  
           ∴ ۻۯ = ۻ۰ = ૚

૛
  ۰ۯ

    									= ૚
૛

× ૚૟ = ૡ सेमी.  

          काटकोन ∆	ۯۻ۽ मÚये,   

૛ۯ۽																		 = ૛ۻ۽ +  ૛  ... (पायथागोरस ĤमेयावǾन)ۻۯ

૛ۯ۽																		 = ૟૛ + ૡ૛   
૛ۯ۽																		 = ૜૟ + ૟૝  
૛ۯ۽	                = ૚૙૙  

																∴ ۯ۽ = ૚૙ सेमी.  

																∴ ۯ۽ = ۱۽ = ૚૙ सेमी  … ( एकाच वतु [ळाÍया ǒğÏया
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             ×याचĤमाणे, 

ۼ۱																 = ૚
૛
۱۲				 .... ( वतु [ळकɅ ġकातून जीवेवर टाकलेला लंब  

          जीवेस दभुागतो) 

ۼ۱																			 = ૚
૛

× ૚૝ = ૠ सेमी. 

         काटकोन ∆	۱ۼ۽ मÚये,   

૛۽۱																 = ૛ۼ۽ +  ૛    ... (पायथागोरस ĤमेयावǾन)ۼ۱

               ૚૙૛ = ૛ۼ۽ + ૠ૛   
																૚૙૙ = ૛ۼ۽ + ૝ૢ  
૛ۼ۽               = ૚૙૙ − ૝ૢ  
૛ۼ۽               = ૞૚  
													∴ ۼ۽ = √૞૚ सेमी.  

													∴ रेख ON ची लांबी √૞૚ सेमी आहे.  

Ĥ. 13)  एका वतु [ळाÍया जीवेची लांबी 12 सेमी आहे आͨण जीवेचे  

             कɅ ġापासूनचे अंतर 11 सेमी आहे तर वतु [ळाची ǒğÏया काढा. 

उकल : रेख OP ⊥ रेख LM  

           LM चा मÚयǒबदं ूP आहे.  

										∴ ۾ۺ = ૚
૛
= ۻۺ ૚

૛
× ૚૛ = ૟ सेमी.  

      काटकोन ∆	ۺ۾۽ मÚये,   

       ǒğÏया ۺ۽ = ૛۾۽√ +     ૛۾ۺ

ۺ۽												   = ඥ(૚૚)૛ + (૟)૛    
           												= √૚૛૚ + ૜૟    
	ۺ۽               = √૚૞ૠ  सेमी. 
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Ĥ. 14)   वतु [ळकɅ ġ O पासून जीवा PQ चे अंतर 4 सेमी आहे       

    जीवा PQ ची लांबी 6 सेमी आहे तर वतु [ळाचा åयास काढा. 

उकल : जीवा PQ = 6 सेमी 

       वतु [ळाचा åयास (d) = ? 

       वतु [ळाकɅ ġापासून जीवा PQ चे अंतर  
           PQ = PL + LQ 
           PQ = PL + PL  ... (∵ LQ = PL) 
								∴ PQ = 2PL 
       ∴ PQ = QL = ૟

૛
 = 3 सेमी. 

     काटकोन ∆ OLQ, ∠ OLQ = 900 

       OL = 4 सेमी आͨण LQ = 3 सेमी. 
૛ۿ۽						 = ૛ۺ۽ +      ૛ۿۺ
૛ۿ۽						 = (૝)૛ + (૜)૛   
૛ۿ۽					 = ૚૟ + ૢ   
૛ۿ۽      = ૛૞   
			∴ ۿ۽ = ૞ सेमी. 

			∴ ۿ۽ = वतु [ळाची ǒğÏया = 5 सेमी.  

∴ वतु [ळाचा åयास = 2 × ǒğÏया  
  = 2 × 5 
   = 10 सेमी. 

∴ वतु [ळाचा åयास हा 10 सेमी आहे. 
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Ĥ. 15)    Ǒदलेãया आकृतीमÚये वतु [ळाÍया दोन समांतर जीवा AB     

      आͨण CD आहेत. आͨण ǒğÏया 5 सेमी, AB = 8 सेमी           

      आͨण CD = 6 सेमी जर OP ⊥ AB आͨण OQ ⊥ CD तर  

      PQ काढा 
 
 
 
 
 
 
 
 

उकल : वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो.  

												∴ ۾ۯ = ૚
૛
۰ۯ = ૚

૛
× ૡ = ૝ सेमी. 

												∴ ۿ۱ = ૚
૛
۱۲ = ૚

૛
× ૟ = ૜ सेमी. 

            OA आͨण OC जोडा.  

       आता OA = OC = 5 सेमी.   ... (Ǒदलेले आहे.) 

       काटकोन ∆ OPA मÚये,   
૛۾۽															 = ૛ۯ۽ −      ૛۾ۯ
                   = (૞)૛ − (૝)૛   
                   = ૛૞ − ૚૟  
૛۾۽																 = ૢ  

۾۽               = ૜ सेमी.  

         काटकोन ∆ OQC मÚये,   
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૛ۿ۽          = ۱૛۽ −      ૛ۿ۱
         											= (૞)૛ − (૜)૛   
                  = ૛૞ − ૢ  
૛ۿ۽														 = ૚૟  
           OQ = 4 सेमी 

    आता , OP ⊥ AB, OQ ⊥ CD आͨण AB ∥ CD, 

         ǒबदं ूP, O, Q हे एकरेषीय आहेत.  

     ∴ PQ = OP + OQ = (3 + 4) = 7 सेमी. 

       ∴ PQ ची लांबी 7 सेमी आहे.  

Ĥ. 16)   शेजारȣल आकृतीमÚय ेAB आͨण CD हया दोन समांतर जीवा       

       आहेत आͨण ǒğÏया 5 सेमी आहे. AB = 6 सेमी आͨण CD = 8 सेमी        

          आहे. जर OP ⊥ AB आͨण OQ ⊥ CD तर PQ ची लांबी काढा. 
 
 
 
 
 
 

 

उकल : OP ⊥ AB आͨण OQ ⊥ CD आͨण AB ∥ CD  

       ǒबदं ूO, Q, P हे एकरेषीय आहेत. वतु [ळकɅ ġातनू जीवेवर     

    टाकललेा लंब जीवेस दभुागतो.  
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       ∴ ۾ۯ = ૚
૛
۰ۯ = ૚

૛
× ૟ = ૜ सेमी. 

       ∴ ۿ۱ = ૚
૛
۱۲ = ૚

૛
× ૡ = ૝ सेमी. 

            OA आͨण OC जोडा.  

        काटकोन ∆ OPA मÚये,   
૛۾۽																				 = ૛ۯ۽ −      ૛۾ۯ
                         = (૞)૛ − (૜)૛   
                        = ૛૞ − ૢ  
૛۾۽																	 = ૚૟  

۾۽																 = ૝ सेमी.  

       काटकोन ∆ OQC मÚये,   
૛ۿ۽																	 = ۱૛۽ −      ૛ۿ۱
                     = (૞)૛ − (૝)૛   
                    = ૛૞ − ૚૟  
૛ۿ۽															 = ૢ  
             OQ = 3 सेमी. 

         ∴ PQ = OP - OQ = 4 - 3 = 1 सेमी. 

Ĥ. 17)   जीवेची लांबी 12 सेमी, वतु [ळ कɅ ġापासनू ×याचे अंतर 8    

       सेमी आहे. तर वतु [ळाची ǒğÏया काढा.  
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उकल : AM ⊥ BC  

            BC चा मÚयǒबदं ू A आहे.  

            BM = MC = ૚
૛
 BC = ૚

૛
 × 12 = 6 सेमी. 

        काटकोन ∆	۰ۻۯ मÚये,   

        ǒğÏया ۰ۯ = ૛ۻۯ√ +     ૛ۻ۰

       						= ඥ(ૡ)૛ + (૟)૛    
              = √૟૝+ ૜૟    

              = √૚૙૙  सेमी. 

       AB = 10 सेमी.  

Ĥ. 18)  वतु [ळाÍया जीवेची लांबी ǒğÏयपासून 13 सेमी आहे    

      ×यातील अंतर 5 सेमी आहे तर जीवेची लांबी ͩकती असेल? 

उकल : काटकोन ∆	۱ۯ۽ मÚये,   

۱ۯ								  = ૛ۯ۽√ −     ۱૛۽

       	= ඥ(૚૜)૛ − (૞)૛    

        				= √૚૟ૢ − ૛૞    

       					= √૚૝૝  सेमी. 

     			∴ AC = 12 सेमी.  

       जीवेची लांबी AB = 2 × AC = 2 × 12 = 24 सेमी. 
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Ĥ. 19)    शजेारȣल आकृतीमÚये OM ⊥ PS जर PS = 20 सेमी   

        आͨण QR = 15 सेमी तर PQ काढा. 
 
 
 
 
 
 

 

उकल : OM ⊥ PS 

       वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लंब जीवेस दभुागतो. 

                QM = MR = ૚
૛
 QR = ૚૞

૛
 सेमी. 

                PM = MS = ૚
૛
 PS = ૛૙

૛
 = 10 सेमी. 

         ∴ PQ = QM − PM  
                      = ૚૙ି૚૞

૛
  

                     = ૛૙ି૚૞
૛

= ૞
૛
 = 2.5  

             ∴ PQ = 2.5 सेमी. 

Ĥ. 20)  एका वतु [ळाकृती तलावात कɅ ġǒबदंवूर एक होडी आहे ×या  

           ǒबदंपूासून 10 मी अंतरावर एक 40 मी लांबीचा पूल आहे  

            जर होडीला पुलाÍया डाåया बाजूÍया अंǓतम टोकाला     

 जायचे असãयास ͩकती अंतर जावे लागेल ? 
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उकल : समजा वतु [ळाकृती तलावाचा कɅ ġǒबदं ूP आहे.  

												∴ AB हा पलू आहे.  

												∴ AB = 40 मी. 

       रेख PM ⊥ जीवा AB  

       ∴ AM = ૚
૛
 ۰ۯ

     .... (वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर काढलेला लबं जीवेस दभुागतो.) 

       ∴ AM = ૚
૛

× ૝૙  

       ∴ AM = 20 मी. 

       ∴ PM = 10 मी.  

           PM = पलुाचे होडीपासनूचे अंतर  
  होडीला पुलाÍया डाåया बाजूÍया टोकाला जाÖयासाठȤ कापावे लागणारे अंतर = PA  

         काटकोन ∆	ۯۻ۾ मÚये, 

૛ۯ۾           = ૛ۻ۾  ૛ ... (पायथागोरसचे Ĥमेय)ۻۯ+

                = ૚૙૛ + ૛૙૛ 
             = ૚૙૙+ ૝૙૙  
  ૛ = 500ۯ۾			           
ۯ۾               = ૚૙√૞  
     होडीला पलुाÍया डाåया बाजÍूया टोकाला जाÖयासाठȤ ૚૙√૞ मी      

 अतंर कापाव ेलागेल. 
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Ĥ. 21)  Ǒदलेãया आकृतीमÚये जर OA = 5 सेमी, AB = 8 सेमी    

      आͨण OD ⊥ AB तर CD = ? 

 
 
 
 
 
 
 

उकल : OD ⊥ AB 

        वतु [ळकɅ ġातनू जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो. 

           AC = CB = ૚
૛
 AB = ૚

૛
× 8 = 4 सेमी. 

       काटकोन ∆ OCA मÚये,  

૛ۯ۽												 = ۱૛۽ +  ۱૛ ... (पायथागोरसचे Ĥमेय)ۯ

۱૛۽												 = ۱૛ۯ −   ૛ۯ۽
          = (૝)૛ + (૞)૛ 
         	= ૚૟ − ૛૞  
         	= ૢ  
       ∴ OC = 3 सेमी. 

    ∴ CD = OD - OC = 5 - 3 = 2 सेमी.  

Ĥ. 22)   वतु [ळ कɅ ġापासनू 6 सेमी अतंरावर जीवा AB आहे वतु [ळाची     

     ǒğÏया जीवा AB पे¢ा 6 सेमी ने कमी असãयास वतु [ळाची   

        जीवा व ǒğÏया काढा. 
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उकल : वतु [ळाचा कɅ ġǒबदं ूO आहे.  

         रेख OM ⊥ जीवा AB काढला.  

              OM = 6 सेमी.  

       समजा जीवा AB ची लांबी x मान.ू  

        रेख OM ⊥ जीवा AB  

									∴ AM = ૚
૛
 AB  ... वतु [ळकɅ ġापासून जीवेवर काढलेला लंब जीवेला दभुागतो.  

      = ૚
૛

× ࢞  

      = ࢞
૛
  

       AO = ࢞ − ૟. 
     काटकोन ∆	ۯۻ۽ मÚये, 

૛ۯ۽															 = ૛ۻۯ    ૛ۻ۽−

													(࢞ − ૟)૛ = ቀ࢞
૛
ቁ
૛

+ (૟)૛  

														࢞૛ −૚૛࢞ + ૜૟ = ࢞
૝

૛
+ ૜૟  

        ૝(࢞૛ − ૚૛࢞) = ࢞૛   
          ૝࢞૛ − ૝ૡ࢞ = ࢞૛  
          ૝࢞૛ − ࢞૛ = ૝ૡ࢞  
          ૝࢞૛ − ࢞૛ = ૝ૡ࢞  
																			૜࢞૛ = ૝ૡ࢞  
            ૜࢞ = ૝ૡ࢞  

																						࢞ = ૝ૡ
૜
  

																						࢞ = ૚૟  
         ∴ जीवेची लांबी = 16 सेमी. 

        ∴ वतु [ळाची ǒğÏया = 16 − 6 = 10 सेमी. 

     ∴ जीवेची लांबी 16 सेमी आͨण ǒğÏया 10 सेमी आहे.  
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Ĥ. 23)   एका वतु [ळाची ǒğÏया 13 सेमी आहे ×या वतु [ळात     

            Ĥ×येकȧ 24 सेमी लांबीÍया दोन जीवा आहेत. तर ×या    

 जीवा वतु [ळकɅ ġापासनू ͩकती अंतरावर असतील.  
 
 
 
 
 
 

 

उकल : O कɅ ġ असलेãया वतु [ळाची 

        ǒğÏया OY = 13 सेमी.  

        रेख OQ ⊥ रेख YZ  

             Y - Q - Z आͨण रेख YQ ≅ रेख ZQ  

      ... (वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेला दभुागतो) 

          ∴ YQ = ZQ = ૚
૛
 YZ = ૚

૛
× 24 = 12 सेमी. 

											∴ YQ = ZQ = 12 सेमी. 

 ,या काटकोन ǒğकोणात ۿ܇۽	∆       

૛܇۽															 = ૛ۿ۽ +  ૛ ... (पायथागोरसचे Ĥमेय)ۿ܇

														૚૜૛ = ૛ۿ۽ + ૚૛૛  
            169 = ૛ۿ۽ + ૚૝૝  
૛ۿ۽													 = ૚૟ૢ − ૚૝૝  
૛ۿ۽													 = ૛૞  

 

w 
p 

x 

Y 
Q Z 

O 

5 

5 
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            ∴ OQ = 5 सेमी. 

     आकृतीमÚये जीवा YZ = जीवा WX     ... (Ǒदलेल ेआहे.) 

          रेख OP ⊥ जीवा WX  

          ∴ रेख OP = रेख OQ   

       ... (एकाच वतु [ळातील एकǾप जीवा कɅ ġापासून समान अंतरावर असतात.)  

         रेख OP = 5 सेमी.  

     ∴ Ǒदलेãया एकǾप जीवा वतु [ळकɅ ġापासून 5 सेमी अंतरावरअसतील.  

Ĥ. 24)  कɅ ġ S असलेãया वतु [ळाÍया रेख ET आͨण रेख TF या एकǾप  

      जीवा आहेत. तर ͩकरण TS हा ∠	۳۴܂ चा दभुाजक आहे हे  

     ͧसƨ करा. 
 
 
 
 
 
 
 

उकल :  

प¢ : कɅ ġ S असलेãया वतु [ळात  

      जीवा ET = जीवा FT  

       रेख SQ ⊥ जीवा ET  

       रेख SR ⊥ जीवा FT   ... (रचना) 

साÚय : ͩकरण TS हा ∠	۳۴܂ चा दभुाजक आहे.  
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ͧसƨता : कɅ ġ S असलेãया वतु [ळात  

        जीवा ET = जीवा FT    ... प¢ (I) 

        रेख SQ ⊥ जीवा ET    ... प¢ (II) 

        रेख SR ⊥ जीवा FT    ... प¢ (III) 

																∴ SQ = SR  
               ... एकǾप जीवा वतु [ळकɅ ġापासून समान अंतरावर असतात...(IV) 

           TQ = QE = ૚
૛
 TE  

                     ... (V) (वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो.)  

        तसेच, 

       TR = RF = ૚
૛
 TF    ... (VI)  

       ∴ TQ = QE = TR = RF  ... (I), (V), (VI) वǾन  ... (VII) 

  मÚये ܂܀܁	∆	܂ۿ܁	∆      

ۿ܁            =  वǾन (IV) ...    ܀܁

ۿ܂            =  वǾन (IV) ...    ܀܂

܂܁             =  .सामाइ[क भजुा ...    ܂܁

      ∴ ܂ۿ܁	∆ ≅   ,बाबाबा कसोटȣनुसार ...   ܂܀܁	∆
      ∴ ۿ܂܁	∠ ≅  (VIII)... (एकǾप ǒğकोणाचे संगत कोन) ... ܀܂܁	∠

          ∴ ۳܂܁	∠ ≅   वǾन (IX) (VIII) ...   ۴܂܁	∠

           ∴ ͩकरण TS हा ∠	۳۴܂ चा दभुाजक आहे. ... (IX) वǾन  

                   हे ͧसƨ होत.े 
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Ĥ. 25)   आकृतीमÚये ǒबदं ूO हा वतु [ळाचा कɅ ġǒबदं ूआहे. DE =    

        FG. जर OM = 2.5 सेमी तर ON काढा.  

उकल : ǒबदं ूO कɅ ġ असलेãया वतु [ळात  

         जीवा DE ≅ जीवा FG  

              OM ⊥ DE, ON ⊥ FG  

        आकृतीमÚये दाखवलेले आहेत.  

              OM = 2.5 सेमी.  

         àहणजेच DE चे O पासूनच े    

               ON = 2.5 सेमी  
      ...(एका वतु [ळातील एकǾप जीवा कɅ ġापासनू समान  अंतरावर असतात.) 

Ĥ. 26)  आकृतीमÚये ǒबदं ूQ हा वतु [ळाचा कɅ ġǒबदं ूआहे. QM ⊥ AB, QN  

 ⊥ CD. QM = QN = 3 सेमी जर AM = 2 सेमी आहे तर CD ची  

 लांबी काढा. 

उकल : ǒबदं ूQ कɅ ġ असलेãया वतु [ळात,  
           QM ⊥ AB, QN ⊥ CD  
            QM = QN = 3 सेमी  
       ∴ AB = CD ... (I) 
       …. ( कɅ ġापासून समान अंतरावर असणाâ या    

               जीवा एकǾप असतात ) 

ۻۯ          = ૚
૛
 (II) ... ۰ۯ

                 …. (वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेला दभुागतो.) 
              AM = 2  
           ∴ ۻۯ = ૚

૛
۰ۯ = ૛   ... (II) वǾन  
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        ∴ ۰ۯ = ૝ सेमी.   ... (III)  

														∴ ۱۲ = ૝ सेमी.   ... (I) व (III) वǾन 

Ĥ. 27)   शेजारȣल आकृतीमÚये वतु [ळाचा कɅ ġ O आहे. OA = 10  

 सेमी. जीवेला लंब OC आहे. OC = 8 सेमी आहे तर  

 जीवा AB ची लांबी काढा.  
 
 
 
 
 
 
 

उकल : OC ⊥ AB 

           AC = CB        ... (कɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो.) 

           काटकोन ∆	۱ۯ۽ मÚये, 

۱૛ۯ																 = ૛ۯ۽ −  ۱૛  ... (पायथागोरसÍया Ĥमेयानुसार)۽

               AC = ૛ۯ۽√    ۱૛۽−
                  = ඥ(૚૙)૛ − (ૡ)૛  
 											= √૚૙૙− ૟૝  
                 = √૜૟  

            AC = 6 सेमी. 

					∴ ۰ۯ = ૛ × ۱ۯ = ૛ × ૟ = ૚૛ सेमी. 
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Ĥ. 28)    वतु [ळाचा åयास AD आͨण जीवा AB आहे. जर AD =  

            34 सेमी आͨण AB = 30 सेमी आहे तर वतु [ळ       

            कɅ ġापासनू AB चे अंतर ͩकती ? 
 
 
 
 
 
 
 

उकल : वतु [ळाचा åयास AD = 34 सेमी  

       ∴ ۲ۯ = ۲۽ = ૚
૛

×   ۲ۯ

    = ૚
૛

× ૜૝  

          = 17 सेमी. 

        वतु [ळाची जीवा AB = 30 सेमी 

             AM = AB = ૚
૛
 AB = ૚

૛
× 30 = 15 सेमी 

         काटकोन ∆ OMA मÚये, 

૛ۯ۽																 = ૛ۻ۽ +  ૛ ... (पायथागोरसÍया Ĥमेयानसुार)ۻۯ

														(૚ૠ)૛ = ૛ۻ۽ + (૚૞)૛  
 ૛ + 225ۻ۽ = 289              
૛ۻ۽														 = 289 − 225  
૛ۻ۽													 = ૟૝  
              OM = 8 सेमी  

        वतु [ळकɅ ġापासून AB चे अंतर 8 सेमी आहे.  
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Ĥ.29)  ǒबदं ूP कɅ ġ असलेãया वतु [ळामÚये जीवा BQ = 5 सेमी   

          आहे. जीवा BQ ≅ जीवा RD आͨण PM ⊥ BQ, PN ⊥  

         RS  आहे. PM = 2.8 सेमी तर PN ची लांबी काढा. 
 
 
 
 
 
 
 
 

उकल :  ǒबदं ूP कɅ ġ असलेãया वतु [ळामÚये  

        जीवा BQ ≅ जीवा RD  

        आͨण PM ⊥ BQ, PN ⊥ RS  

                                ... (आकृतीमÚये दाखͪवले आहे.) 

             PM = 2.8 सेमी àहणजेच BQ चे P पासूनच ेअंतर 2.8  

     सेमी आहे.   

												∴ PN = 2.8 सेमी 

                   ...... (एका वतु [ळातील एकǾप जीवा   

      कɅ ġपासून समान अंतरावर असतात.) 
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Ĥ. 30)   ǒबदं ूO कɅ ġ असलेãया वतु [ळामÚये OM ⊥ AB, ON ⊥  

          CD,  OM = ON = 3.9 सेमी आहे. जर AB = 8.6 सेमी  

    जीवा CD ची लांबी काढा.  

 

 

 

 

 

उकल : ǒबदं ूO कɅ ġ असलेãया वतु [ळामÚये  

            OM ⊥ AB, ON ⊥ CD, आͨण  

           OM = ON = 3.9 सेमी 
       ∴ AB = CD  
                  ... (कɅ ġापासून समान अंतरावर असणाâ या जीवा एकǾप असतात.) 

         ∴ AB = 8.6 सेमी. 

      ∴ CD = 8.6 सेमी. 

Ĥ. 31) ∆	܀ۿ۾	असा	काढा	कȧ	∠	۾ = 	 ૡ૞૙, PQ = 7 सेमी, 

ۿ	∠													 = 	 ૟૙૙ या ǒğकोणाचे अंतवतु [ळ काढा.  

उकल : रचनेÍया पायâ या  

              i) ∆	܀ۿ۾ हा Ǒदलेãया मापाचा ǒğकोण काढा.  

             ii) कोण×याहȣ दोन कोनाचे दभुाजक काढा. 
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            iii) कोनदभुाजकाÍया छेदनǒबदंलूा I नाव दया.  

            iv) ǒबदं ूI मधून PQ वर IL हा लंब काढा. 

        v) IL हȣ ǒğÏया व I हे कɅ ġ घेऊन वतु [ळ काढा.  

   कÍची आकृती : 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 

 

 

Ĥ. 32)   वतु [ळापासनू जीवा PQ चे अंतर 4 सेमी आहे. जीवेची    

        लांबी 4 सेमी आहे. तर वतु [ळाची ǒğÏया काढा.  
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ۻ۾          = ૚
૛

  

   ... (वतु [ळकɅ ġापासून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस    

    दभुागतो) 

           ∴ PM =   
۾ۻ۽	∠ मÚये ۾ۻ۽	∆											 = ૢ૙૙ 

												∴ ૛۾۽ = ૛ۻ۽ +  ૛ ... (पायथागोरसÍया Ĥमेयानुसार)ۻ۾

													∴ ૛۾۽ =    

												∴ OP =  ... (दोÛहȣ बाजू ंची वग[मळेु काढू.) 
 

उकल : ۻ۾ = ૚
૛
ۿ۾   

    ... (वतु [ळकɅ ġापासून जीवेवर टाकलेला लंब जीवेस    

               दभुागतो) 

											∴ PM = ૚
૛

× ૝ = ૛  सेमी. 

۾ۻ۽	∠ मÚये ۾ۻ۽	∆															 = ૢ૙૙ 

       	∴ ૛۾۽ = ૛ۻ۽ +  ૛ ... (पायथागोरसÍया Ĥमेयानुसार)ۻ۾

            ∴ ૛۾۽ = (૚)૛ + (૛)૛     

                        = ૚ + ૝  

															∴ ૛۾۽ = ૞   ... (दोÛहȣ बाजू ंची वग[मळेु काढू.) 

               ∴ OP = √૞  सेमी. 
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Ĥ. 33)   O कɅ ġातून वतु [ळाची ǒğÏया 61 सेमी आहे. जीवेची लांबी  

             AB हȣ 120 एकक आहे. वतु [ळाÍया जीवेपासून  

 कɅ ġापयɍतच अतंर काढा.  

۾ۯ             = ૚
૛
   ۰ۯ

   ... (वतु [ळकɅ ġापासून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो) 

    =   
ۯ۾۽	∠ मÚये ۯ۾۽	∆													 = ૢ૙૙ 

													∴ ૛ۯ۽ = ૛۾۽ +  ૛ ... (पायथागोरसÍया Ĥमेयानसुार)۾ۯ

            ∴ ૟૚૛ ૛۾۽ = +     
૛۾۽																	 = (૟૚ − ૟૙)		   
             ∴ OP =   

उकल : ۾ۯ = ૚
૛
   ۰ۯ

   ... (वतु [ळकɅ ġापासून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो) 

    = ૚
૛

× ૚૛૙ = ૟૙    

           AP = 60 एकक. 

ۯ۾۽	∠ मÚये ۯ۾۽	∆												 = ૢ૙૙ 

													∴ ૛ۯ۽ = ૛۾۽ +  ૛  ... (पायथागोरसÍया Ĥमेयानसुार)۾ۯ

           ∴ ૟૚૛ ૛۾۽ = + ૟૙૛     
૛۾۽																 = (૟૚ − ૟૙)		 (૟૚+ ૟૙)    

  													= (૚)(૚૛૚)   

																 ૛۾۽ = ૚૛૚   
               ∴ OP = ૚૚  एकक.  
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Ĥ. 34)   वतु [ळाÍया जीवा एकǾप आहेत आͨण ×या कɅ ġापासनू  

            समान अंतरावर आहेत. प¢ ǒबदं ूP आͨण ǒबदं ूQ चे  

            वतु [ळाचे कɅ ġ एकǾप आहेत.  

            रेख PM ⊥ जीवा AB    A - M - B  

             रेख QN ⊥ जीवा CD    C - N - D 

            PM = QN  
 साÚय : जीवा AB ≅ जीवा CD  

रचना : रेख PA आͨण रेख QC काढा.  

ͧसƨता : ∆	ۯۻ۾ आͨण ∆	۱ۼۿ मÚये,   

        ≅  (Ĥ×येकȧ 900) ...    ۱ۼۿ	∠

       रेख PM ≅ रेख QN   ... (Ǒदलेले आहे.) 

       कण[ PA ≅ कण[ QC  ... (एकǾप वतु [ळाÍया ǒğÏया) 
ۯۻ۾	∆									 ≅    ۱ۼۿ	∆
      रेख AM ≅   

									∴ ۻۯ =   ۼ۱
									∴ ۻۯ = ૚

૛
×  (___________) ...    ۰ۯ

ۼ۱													 = ૚
૛

× ۱۲  
								∴ ۰ۯ = ۱۲  
							∴ जीवा AB ≅ जीवा CD   
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उकल : ∆	ۯۻ۾ आͨण ∆	۱ۼۿ मÚये,   

ۯۻ۾	∠         ≅  (Ĥ×येकȧ 900) ...    ۱ۼۿ	∠

        रेख PM ≅ रेख QN   ... (Ǒदलेले आहे.) 

        कण[ PA ≅ कण[ QC   ... (एकǾप वतु [ळाÍया ǒğÏया) 

ۯۻ۾	∆              ≅    ۱ۼۿ	∆
        रेख AM ≅ 		रेख	 ۼ۱   

          ∴ ۻۯ =   ۼ۱
                ∴ ۻۯ = ૚

૛
×   ۰ۯ

                         ….. (वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लंब जीवेस दभुागतो.) 

ۼ۱                     = ૚
૛

× ۱۲  
                ∴ ۰ۯ = ۱۲  
                ∴ जीवा AB ≅ जीवा CD   

Ĥ. 35)  शेजारȣल आकृतीमÚये P हा वतु [ळाचा कɅ ġ आहे जीवा AB  

 आͨण जीवा CD ǒबदं ूE Íया åयासात छेदते. जर     

۾۳ۯ	∠               ≅  .तर ͧसƨ करा AB = CD ۾۲۳∠

प¢ : P हा वतु [ळाचा कɅ ġ आहे.  
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    जीवा AB आͨण जीवा CD,  

      ǒबदं ूE Íया åयासात छेदत.े 
۾۳ۯ	∠    ≅   ۾۲۳	∠
साÚय : AB = CD. 

रचना : रेख PM ⊥ जीवा AB  A - M - B   

   रेख PN ⊥ जीवा CD    C - N - D 

ͧसƨता : ∠	۾۳ۯ ≅  .Ǒदलेले आहे ...   ۾۲۳	∠

    रेख ES चा दभुाजक हा    

    ǒबदं ूP चा दभुाजक हा  

        ∴ 	  = PN    ... (कोनदभुाजकाचे Ĥमेय) 

        जीवा AB ≅ जीवा CD  ... (____________) 

            AB = CD    …... (एकǾप रेषाखंडाची लांबी) 

उकल :  

ͧसƨता : ∠	۾۳ۯ ≅  .Ǒदलेले आहे ...   ۾۲۳	∠

    रेख ES चा दभुाजक हा ∠	۳۲ۯ   

    ǒबदं ूP चा दभुाजक हा ∠	۳۲ۯ  

															∴ 	 ۻ۾  = PN   ... (कोनदभुाजकाचे Ĥमेय) 

         जीवा AB ≅ जीवा C 

               ... (एकाच वतु [ळात समान अंतरावर असलेãया जीवा एकǾप ्असतात.) 

             AB = CD     ..... (एकǾप रेषाखंडाची लांबी) 
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Ĥ. 36)   शेजारȣल आकृतीमÚय,े åयास AB आͨण जीवा AC चा अं×यǒबदं ू    

       A आहे. AB ची लांबी 20 सेमी आहे आͨण AC = 12 सेमी,     

    वतु [ळकɅ ġापासून AC चे अंतर ͩकती असेल?  

 
 
 
 

 

उकल :  

 प¢ : åयास AB आͨण जीवा AC अं×यǒबदं ूएकच आहे.  

          AB= 20 सेमी आͨण AC = 12 सेमी.  

साÚय : OD काढा.  

ͧसƨता : OD ⊥ AC 

            ∴ AD = DC = ૚
૛
 AC = ૚

૛
× 12 = 6 सेमी  

  ... (वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लंब जीवेस दभुागतो.) 

        ∴ OA = OB = ૚
૛
 AB = ૚

૛
× 20 = 10 सेमी  

          काटकोन ∆ ODA मÚये,  

         ∴ ૛ۯ۽ = ۲૛۽ +  ۲૛  ... (पायथागोरसÍया Ĥमेयानसुार)ۯ

              (૚૙)૛ = ۲૛۽ + (૟)૛  
																			૚૙૙ = ۲૛۽ + ૜૟  
۲૛۽																			 = ૚૙૙ − ૜૟  
۲૛۽																			 = ૟૝  
																	∴ ۲۽ = ૡ सेमी.   

         वतु [ळकɅ ġापासून AC चे अंतर 8 सेमी असेल.  
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Ĥ. 37)  Ǒदलेãया आकृतीमÚय,ेOवतु [ळकɅ ġातून जात ेआͨण EF ला    

   छेदते. जीवा AB आͨण CD चा दभुाजक EF आहे. तर ͧसƨ करा  
      AB ∥ CD. 
 
 
  
 
 

 

उकल :  

प¢ : रेख EF O वतु [ळकɅ ġातून जात.े  

जीवा AB आͨण CD चा दभुाजक EF आहे.  

साÚय : AB ∥ CD. 

ͧसƨता : जीवा AB चा दभुाजक EF आहे.  

        जीवा AB चा दभुाजक OL आहे.  
       ∴ 	∠ OLB = ∠ OLA = 900  ... (1)  
       ... (वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो.) 

         ∴ जीवा CD चा दभुाजक EF आहे. 

         जीवा CD चा दभुाजक OM आहे.  
											∴ 	∠ OMC = ∠ OMD = 900  ... (2)  
       ... (वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो.)  

              1) आͨण (2) वǾन,  
																														∠ OLB = ∠ OMC = 900  
          ×यांचे कोन आंतरåयु×Đम कोनाची जोडी तयार होते.  
                  ∴ AB ∥ CD. 

 

A B L 

O 

M C D 

E 

F 
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Ĥ. 38)  वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लंब जीवेला दभुाकतात हे    

       ͧसƨ करा. 

 

 
  
 

उकल :  

प¢ : O हा वतु [ळ कɅ ġ आहे.  

      वतु [ळाची जीवा PQ आहे.  

      जीवा PQ वर OL हȣ लबं असणारȣ रेषा आहे.  

साÚय : PL = QL  

रचना : OP आͨण OQ जोडा. 

ͧसƨता : ∆ OLP आͨण ∆ OLQ मÚये,  

      OP = OQ   ... (वतु [ळाची ǒğÏया) 

      OL = OL   ... (सामाइ[क)  

۾ۺ۽	∠														 =  .Ĥ×येकȧ 900 ...   ۿۺ۽	∠

															∆ OLP ≅	∆ OLQ   ... बाकोबा कसोटȣ नुसार. 
															∴ ۺ۾ =   .ۺۿ
 

Ĥ. 39)   वतु [ळकɅ ġातून जाणारȣ रेषा जीवेला दभुाजक आहे. आͨण  

       जीवेला लंब आहे हे ͧसƨ करा.  

 
 

P 
L 

Q 

O 
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उकल : 

 प¢ : O हा वतु [ळाचा कɅ ġ आहे. 

       वतु [ळाची जीवा PQ आहे.  

       जीवा PQ चा मÚयǒबदं ूM आहे. 

साÚय : OM ⊥ PQ 

रचना : OP आͨण OQ जोडा. 

ͧसƨता : ∆ OMP आͨण ∆ OMQ मÚये,  

             OP = OQ     ... (वतु [ळाची ǒğÏया) 

            OM = OM     ... (सामाइ[क)  

             MP = MQ    ... (PQ चा मÚयǒबदं ूM आहे.) 

         ∴ ∆ OMP ≅ 	∆ OMQ    ... (बाबाबा कसोटȣ नुसार.)  
          ∴ ۾ۻ۽	∠ =    ۿۻ۽	∠

      परंत,ु 

۾ۻ۽	∠         + ۿۻ۽	∠ = ૚ૡ૙૙  ... (रेषीय जोडी) 
											∴ ۾ۻ۽	∠ = ۿۻ۽	∠ = ૢ૙૙   

               OM ⊥ PQ. 
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Ĥ. 40)   O कɅ ġातून जाणारे दोन वतु [ळ काढा. वतु [ळातून जाणारȣ  

         रेषा ×यावरती ǒबदं ूA, B, C, D Ëया. आͨण ͧसƨ करा  

        कȧ, AB =CD. 
   
 
 
 

 

उकल :  

प¢ : O कɅ ġातनू जाणारȣ दोन वतु [ळे काढा.  

      वतु [ळातून जाणारȣ रेषा ×यावरती A, B, C, D Ëया.  

साÚय : AB = CD  

रचना : OM ⊥ BC काढा.  

ͧसƨता : वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेला लंब जीवेस दभुागतो.  

														∴ ۻۯ =  (1) ...     ۻ۲

         आͨण BM = CM    ... (2) 

              (2) मधून (1) वजा करा. 

               AM - BM = DM - CM  

                          AB = CD. 
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Ĥ. 41)  शेजारȣल आकृतीमÚये, O वतु [ळकɅ ġातनू जाणाâ या AB  

          आͨण CD समान जीवा आहेत. जर OM ⊥ AB आͨण    

               ON ⊥CD तर ͧसƨ करा ∠	ۼۻ۽ =  .ۻۼ۽	∠
 
 
 
 
 
 
 
 
 

उकल :  

प¢ : शेजारȣल आकृतीमÚये, O वतु [ळकɅ ġातून जाणाâ या AB 

           आͨण CD समान लांबीÍया जीवा आहेत.  

            OM ⊥ AB आͨण ON ⊥ CD 

साÚय : ∠	ۼۻ۽ =   ۻۼ۽	∠

ͧसƨता : जीवा AB = जीवा CD  

             OM = ON ... (1) 
                       …. (वतु [ळकɅ ġातून जीवेवर टाकलेल ेलबं समान असतात.) 

 ,मÚये ۼۻ۽	∆																		

                  OM = ON ... (1) वǾन 

ۼۻ۽	∠ ∴            =  ۻۼ۽	∠
                          ... (ǒğकोणाÍया समान बाज ूसमोरȣल कोन समान असतात.) 

 



44 
 

Ĥ.42)    ∆ LMN शेजारȣल असा काढा कȧ,∠M = 4 सेमी, ∠L =  

       700  LN = 4.5 सेमी ∆ LMN चे अंतवतु [ळ काढा.  

उकल : रचनेÍया पायâ या 

          1) ∆ LMN हा Ǒदलेãया मापाचा ǒğकोण काढा. 

          2) ∠L व ∠M चे कोनदभुाजक काढा. 

          3) कोनदभुाजकांÍया छेदनǒबदंलूा I नाव दया. 

          4) ǒबदं ू1 मधून बाज ूLM वर लंब काढा.  

          5) IA हȣ ǒğÏया व 1 हे कɅ ġ घेऊन वतु [ळ काढा.  
 

कÍची आकृती       बरोबर आकृती 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

4.
5c

m

I

L M4 cm

N

075

4.5
cm

I

L M4 cm

N

075
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Q.43) 		∆ ABC हा कोणताहȣ एक काटकोन ǒğकोण काढा व 

×याचे अंतवतु [ळ काढा 

उकल : रचनेÍया पायâ या :  

       1) कोण×याहȣ मापाचा काटकोन  ∆ ABC काढा. 

       2) ∠ A व ∠ B चे दभुाजक काढा कोन दभुाजकाÍया     

    छेदनǒबदंलुा ‘I’ नाव दया.   

       3) रेख IM ⊥  बाज ूBC काढा  

       4) कɅ ġ I घेऊन IM एवढȣ ǒğÏया घेऊन वतु [ळ काढा हे वतु [ळ     

       ∆ ABC चे अपेͯ¢त अंतवतु [ळ आहे.  
 

कÍची आकृती       बरोबर आकृती 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

065

I

P QA

R

065

I

P QA

R

5.2 cm

5.
7 

cm
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Q.44)  एका वतु [ळाला PQ आͨण RS या दोन जीवा आहेत ×या  

           एकमɅकȧंना समांतर आहेत. रेषा AB हȣ  PQ ची     

 लंबदभुाजक आहे. कोण×याहȣ रचनेचा वापर न करता  

            ͧसÚद करा कȧ रेषा AB हȣ RS ची लंबदभुाजक आहे.   

उकल :  

प¢ : जीवा PQ व जीवा  RS या एका वतु [ळात असून  

    एकमेकȧंना समांतर आͨण रेख AB हा PQ चा  

   लंबदभुाजक आहे. 
 

आकृती : 
 
 
 
 
 
साÚय  : रेषा AB हा रेख  RS ला दभुागते. 

ͧसÚदता : AB हा PQ चा लंबदभुाजक आहे. 

       ∴ AB हा O या कɅ ġामधनू जातो. 
       ∴ PQ ∥ RS 
           ∴  AB ⊥ RS 
           ∴ AB हा कɅ ġामधनू जातो. 

													∴ AB हा RS ला दभुागतो. 

[वतु [ळाÍया कɅ ġामधनू काढलेला लंबदभुाजक जीवेला दभुागतो ]  

P Q

SR

A

O

B
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Q.45)   O एक वतु [ळ Ǒदलेले आहे Ïयाचे कɅ ġक ‘O’ आहे जीवा  

 AB या जीवेस OD हा लंबदभुाजक आहे. जर BC हा  

            åयास आहे,तर  CA = 20D असे ͧसÚद करा. 

आकृती :  
 
 
 
 
 
उ×तर  : प¢ : O हे कɅ ġ असलेãया वतु [ळामÚये AB या जीवेस 

OD हा लंबदभुाजक आहे.  BC हा वतु [ळाचा åयास आहे.  

साÚय  : CA = 20D 

ͧसÚदता  : OD ⊥ AB  

           ∵ ABचा मÚयǒबदं ूD आहे.(कɅ ġामधनू जीवेवर टाकलेला लबं,  

                                        जीवेस दभुागतो )  

        ∆ BAC मÚये,  

												∴ AB या रेषेचा मÚयǒबदं ूD हा आहे आͨण BC या रेषेचा      

        मÚयǒबदं ूO हा आहे.  

                OD ∥ AC ……..  (मÚय ǒबदंचेू Ĥमेय) 

             आͨण OD = ૚
૛
 AC  

																∴ CA = 20D 
 

A B

C

D

O
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Q.46)    आकृतीमÚये, åयास AB व जीवा AC यांसाठȤ A हा सामाइ[क     

        अं×यǒबदं ूआहे. जर AB ची लांबी 20 सेमी व AC ची लांबी 12 सेमी  

  आहे AC हा वतु [ळाÍया कɅ ġापासून ͩकती अंतरावर आहे? 

 

 

 

 

 

 

प¢ : åयास AB व जीवा AC यांसाठȤ A हा सामाइ[क अं×यǒबदंआूहे.   

           AB = 20 आͨण AC = 12 सेमी 

         काय शोधायचे आहे ?  : OD 

उकल :  OD ⊥ AC  

                 AD = DC =૚
૛
 AC 

             = ૚
૛
 × 12 

     = 6 सेमी [कɅ ġामधनू जीवेवर टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो.]  

         OA = OB = ૚
૛
 AB 

= ૚
૛
 × 20 

        = 10 सेमी 

      काटकोन ǒğकोण  ODA, मÚये, 

A

B

CD

O



49 
 

									∴ ૛ۯ۽ = ۲૛۽ +  ۲૛…(पायथागोरसÍया Ĥमेयानुसार)ۯ
								(૚૙)૛ = ۲૛۽ + (૟)૛  
       ૚૙૙ = ۲૛۽ + ૜૟  
۲૛۽								 = ૚૙૙ − ૜૟  
۲૛۽							 = ૟૝  
    ∴ ۲۽ = ૡ सेमी  

       àहणून AC हा कɅ ġकापासनू ૡ सेमी अंतरावर आहे 

Q.47)   एका वतु [ळाचा कɅ ġ P आहे ǒğÏया 25 सेमी आहे व  

    जीवेची लांबी 48 सेमी आहे  P चे कɅ ġापासनूचे अतंर काढा.  
 

 

 

 

 

उकल  :  

आकृतीमÚये ,  

             वतु [ळाची ǒğÏया, PA = 25cm  

                PM	⊥ AB (रचनेनुसार  ) 

                PM हȣ  AB ला दभुागते 
               ∴ 	ۻۯ ≅  ۰ۻ
              ∴ ۻۯ = ۰ۻ = ૚

૛
 AB 

A M B

P
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                     =  ૚
૛
 × ૝ૡ 

                      = 24 cm 

        काटकोन ǒğकोण ∆ۯۻ۾ , मÚये,  ∠PMA = ૢ૙૙ 

       पायथागोरसÍया Ĥमेयानुसार, 
  						∴ ૛ۯ۾ = ૛ۻ۾ +  ૛ۻۯ
									(૛૞)૛ = ૛ۻ۾ + (૛૝)૛  
									(૛૞)૛ = (૛૝)૛ +   ૛(ۻ۾)
 ૛ۻ۾ = (24 – 25) (24 + 28)       
 ૛ۻ۾ =  (1 × 49)        
       PM = 7 × 1 
      PM = 7 cm 
   ∴ कɅ ġकापासूनच ेअंतर 7 सेमी आहे.  

Q.48)   एका वतु [ळाचा åयास 26 सेमी आहे आͨण जीवेची लांबी    

       24 सेमी आहे. यावǾन जीवेचे कɅ ġापासनूचे अंतर काढा. 

उकल : वतु [ळाची ǒğÏया,  OB = ૛૟
૛

 = 13 सेमी  

           जीवा AB = 24 सेमी.  

शोधा :- जीवेचे कɅ ġापासनूचे अंतर ? 

           OM हे केġापासनू अंतर आहे.  

          जीवेची लांबी =  AB = 24 सेमी  

          AM = MB = ࡮࡭
૛

 = ૛૝
૛

 = 12 सेमी  

                             (कɅ ġापासनू टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो )  

            ∆ OMB  मÚये, ∠OMB = ૢ૙૙ 
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          OB = 13 सेमी, MB = 12 सेमी, OM =? 

            ∴ ۰૛۽ = ૛ۻ۽ +  ۰૛  …( पायथागोरसÍया Ĥमेयानुसार )ۻ

૛(ۻ۽)												 = (૚૜)૛ + (૚૛)૛  
૛(ۻ۽)												 = (૛૝)૛ +   ૛(ۻ۾)
               = 169 – 144 
               = 25 
         OM = 5 सेमी 

∴ जीवेचे कɅ ġापासनूचे अंतर  5 सेमी आहे.  

Q.49)   Ǒदलेãया आकृतीमÚये ‘O’ हे वतु [ळाचे कɅ ġ आहे.DE ≅  

  FG. जर  OM = 2.5 सेमी असेल तर  ON काढा. 

उकल : ‘O’  हे वतु [ळाचे कɅ ġ आहे.   

             OM ⊥  DE, ON ⊥ FG  आͨण DE FG  

            ∴ OM ≅ ON ….. (एकǾप जीवा एकमेकȧंपासून समान  

      अंतरावर असतात.) 

         पण, OM = 2.5 सेमी 

										∴ ON = 2.5 सेमी 

Q.50)   वतु [ळाची ǒğÏया 25 सेमी आहे जीवेचे वतु [ळापासूचे अंतर  

  24 सेमी आहे जीवेची लांबी काढा.  
 
 
 
  
 

 

A B C 

o 

24 
25 
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उकल :  वतु [ळाची ǒğÏया कɅ ġ O मान,ू 

         ǒğÏया  = OC = 25 सेमी 

        AC या जीवेचे कɅ ġापासनूचे अंतर 24 सेमी आहे.  
         OB ⊥ AC  
       ∴ OB = 24 सेमी  
       AB = BC [वतु [ळाÍया कɅ ġातून टाकलेला लबं जीवेस दभुागतो.] 

      काटकोन ǒğकोण OPD मÚये, 

     पायथागोरस Ĥमेयानुसार,  
						∴ ۰૛۽ = ۰۱૛ +    ۱૛۽
								(૛૝)૛ + ۰۱૛ = ૛૞૛  
										۰۱૛ = 625 – 576  
									۰۱૛ = 49 
          BC = 7 
        BC + AB = 7 + 7 = 14 
       ∴ जीवेची लांबी  14 सेमी आहे.  
 

************* 
 
 


